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ANALISI DELLE TRASFORMAZIONI AFFINI IN CURVE ANALITICHE E GONIOMETRICHE

Funzione: sinusoide

1. Definizione di funzione

2. Caratteristiche e grafico generale

3. Applicazione di un’ affinità: forma generale, casi particolari(isometrie:simmetria assiale, rotazione, similitudini, omotetie)

1 Sinusoide: grafico della funzione analitica      y=senx

Il seno è un numero puro privo di dimensioni appartenenti all’intervallo.

L’eguaglianza y=senx definisce una funzione, detta funzione seno, al cui grafico si da il nome si sinusoide

y=senx è una funzione reale e periodica di periodo 2
[image: image1.wmf]p

.

Questa funzione è utilizzata per descrivere ed analizzare molti fenomeni fisici con andamento periodico, oscillatorio (il suono, le correnti elettriche alternate e tutti i fenomeni ondulatori).

2 Il grafico si ripete identico per i valori di x precedenti lo zero e successivi a 2
[image: image2.wmf]p

; è quindi una curva che si ripete sempre uguale a se stessa, che prende il nome di sinusoide.

La funzione y=senx risulta così definita e continua per ogni x 
[image: image3.wmf]Î

 R.
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3 Isometria: è una trasformazione del piano in sé tale che la distanza di due qualsiasi punti del piano è uguale alla distanza dei loro trasformati.

Le isometrie piane fondamentali sono:

simmetria assiale, simmetria centrale, traslazione, rotazione.

Simmetria assiale: chiamiamo simmetria assiale, di asse r, la trasformazione del piano in se che ad ogni punto del piano associa il suo simmetrico rispetto alla retta r.

In una simmetria assiale, tutti i punti dell’asse di simmetria sono punti uniti nella trasformazione. Conserva l’allineamento fra i punti, la distanza e il parallelismo.


[image: image5.wmf]
Simmetria rispetto alla retta y=x
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La simmetria assiale presenta questo tipo di matrice:

A=
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                      Determinante (A) = -1
L’angolo 
[image: image8.wmf]a

 e il coefficiente angolare della retta Y=mx+q  sono in relazione perché “m” è uguale alla tangente dell’angolo 
[image: image9.wmf]a

.

Rotazione: si dice rotazione di centro O e ampiezza 
[image: image10.wmf]a

, assegnati, la trasformazione che mantiene fisso il punto O, detto centro, e associa ad ogni punto P del piano, distinto da O, un punto P’ tale che la distanza OP sia uguale alla distanza OP’ e che l’angolo POP sia congruente ad 
[image: image11.wmf]a
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La rotazione presenta questo tipo di matrice:

A=
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Determinante (A) = 1
Similitudine: chiamiamo similitudine di rapporto k la trasformazione del piano in se che a due punti distinti, A e B, tali che il rapporto fra AIBI  e AB sia uguale a k.

Intuitivamente si può dire che due figure che si corrispondono in una similitudine hanno la stessa forma. Una similitudine è sempre la composizione di un’isometria e di un’omotetia, in un ordine qualsiasi. In un riferimento cartesiano ortogonale, le equazioni di una similitudine sono date da: 
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dove la matrice è:

A=
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Determinante (A)
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Omotetia:

A=
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In un’omotetia due punti corrispondenti sono allineati con il centro, due rette corrispondenti sono parallele. 

· Il prodotto di due omotetie è un’omotetia che ha come invariante il prodotto degli invarianti delle omotetie componenti. 
· TRASFORMAZIONI: affinità e affinità particolari (isometrie: simmetria assiale, rotazione, traslazione. Omotetia)
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             Se DET(a)
[image: image19.wmf]¹

0   è un’ affinità.

             Il rapporto di affinità è il valore assoluto di DET(a).

 Un’ affinità è detta diretta se DET(a)>0, invertente se DET(a)<0. Se il valore assoluto del det(A)=1, l’affinità si dice equivalente

             Casi particolari di affinità: si ottengono quando la matrice A assume forme particolari

1. se A=
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   SIMILITUDINE in particolare se 

A=
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       DET(a)= a^2+b^2>0 Similitudine DIRETTA (rotazione+omotetia)

A=
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       DET(a)=-a^2-b^2<0  Similitudine INVERTENTE (simmetria assiale+omotetia)

Il numero k=
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  è detto rapporto di similitudine k=
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2. Se A=
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    OMOTETIA

Il rapporto di omotetia viene chiamato a. 

Se il rapporto di similitudine è a=1 allora l’ affinità è un’isometria.

L’isometria è un’ affinità tale che il determinante della matrice A dei coefficienti è uguale a:+\- 1 e la matrice inversa coincide con la trasposta (condizione necessaria e sufficiente)

Se DET(a)=1    ISOMETRIA DIRETTA (ROTAZIONE)

Se DET(a)=-1   ISOMETRIA INVERTENTE (SIMMETRIA)

Se la condizione n. e s. non è soddisfatta l’affinità si dice semplicemente equivalente

ISOMETRIE ELEMENTARI (matrici di trasformazione)

· Simmetria centrale rispetto all’ origine A= 
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· Simmetria assiale rispetto all’ asse x  A=
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· Simmetria assiale rispetto all’ asse y A=
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SINUSOIDE

· Sinusoide: curva che rappresenta la funzione y=sen(x) nel piano cartesiano.

· Grafico della sinusoide

[image: image29.png]



1. E’ per ogni x appartenente a R

2. La curva è periodica di periodo 2
[image: image30.wmf]p


3. E’ simmetrica rispetto all’ origine 

4. Il grafico si ottiene tenendo conto delle relazioni tra archi: SEN
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· La sinusoide più generale è y=Asen(ax+b)+c

Y=senx  

[image: image33.png]



y=senax  agisce sulla periodicità cioè sen(ax) è periodica di periodo 2
[image: image34.wmf]p
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ES: sen2x  periodo(0;
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)  
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y=sen(x+b)  trasla la curva seno sull’ asse x

y=sen(x+3)

[image: image37.png]



y=Asenx  amplifica  di A il grafico  y=2senx

[image: image38.png]



y=(senx)+c traslazione in alto o in basso lungo l’ asse y della curva  y=senx+2

[image: image39.png]



ora uniamo tutte le formule in un'unica e risulta y=Asenx(ax+b)+c

esempio: y=2sen(3x-
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p

)-3

[image: image41.png]



_538477347.unknown

_950432582.unknown

_950433178.unknown

_1074760799.unknown

_1074761129.unknown

_1141143377.unknown

_1141143462.unknown

_1141143358.unknown

_1074761029.unknown

_951036519.unknown

_951036629.unknown

_951036708.unknown

_950433285.unknown

_950432792.unknown

_950433114.unknown

_950432681.unknown

_692660688.unknown

_950432108.unknown

_950432306.unknown

_950431386.unknown

_950431564.unknown

_950431766.unknown

_692660741.unknown

_538477609.unknown

_538477947.unknown

_538477419.unknown

_538476782.unknown

_538477064.unknown

_538477291.unknown

_538477053.unknown

_536661519.unknown

_536661664.unknown

_536661261.unknown

